
1

第3讲 平行线的判定

一、 平行线定义及平行公理

 

平行线的画法：

  一  “落”  ：把三角板的一边落在已知直线上，

  二  “靠”  ：把直尺紧靠三角板的另一边，

  三  “移”  ：沿直尺移动三角板，直至落在已知直线上的三角板的一边经   

              过已知点，

   四  “画”  ：沿三角板过已知点的边画直线．

【教法备注】

、平行线定义：在同一平面内，永不相交的两条直线叫平行线 .用“ ”表示 .

直线 与直线 互相平行，记作

 

注意：两条线段平行、两条射线平行，实际是指线段、射线所在的直线平行．

、两直线的位置关系：

（1） 相交和平行：在同一平面内，不重合的两条直线只有两种位置关系，相交和平行．
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（2）在同一平面内两直线不相交时，它们一定平行；反之，在同一平面内两直线平行时，它们一定不

相交．（这里，我们把重合的直线视为一条直线）

、平行公理及推论：

（ ）平行公理：经过直线外一点，有且只有一条直线与这条直线平行．

（ ）平行公理的推论：如果两条直线都与第三条直线平行，那么这两条直线也互相平行．简单说成：

平行于同一直线的两条直线互相平行.

即 ， ，那么 （这也称为平行线的传递性）．

注意：

① 平行公理特别强调“经过直线外一点”，而非直线上一点，要区别于垂线的性质．      

② “有”表示存在，“只有”表示唯一，说明了平行线的存在性和唯一性．

拓展：

几条直线都与同一直线平行，这几条直线也互相平行．

、两平行线间距离：

（1）两条平行线间的距离：同时垂直于两条平行线，并且夹在这两条平行线间的线段的长度叫做这两

条平行线间的距离．

（2）平行线间的距离处处相等．

书写：线段 、 的长度是平行线线 、 间的距离．

∵ ， ， ，

∴ ．

、平行线的画法：

  一“落”：把三角板的一边落在已知直线上，

  二“靠”：把直尺紧靠三角板的另一边，

  三“移”：沿直尺移动三角板，直至落在已知直线上的三角板的一边经过已知点，

  四“画”：沿三角板过已知点的边画直线．

例题

1. 如图所示，因为 ， ，所以 、 、 共线，其理由是（   ）．
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A.

B.

C.

D.

两点确定一条直线

在同一平面内，过一点有且只有一条直线与已知直线垂直

过一点能做一条平行线

过直线外一点有且只有一条直线与已知直线平行

【答案】D

【解析】过直线外一点有且只有一条直线与已知直线平行．

故选 ．

【标注】【知识点】平行公理及其推论

A. 只有① B. 只有② C. ②和③ D. ②和④

2. 下面各语句中，正确的是（  ）．

①不同的两条直线叫做平行线；

②在同一平面内，两条直线的位置关系有相交和平行两种；

③如果线段 和线段 不相交，那么直线 和直线 平行；

④如果直线 ， ，那么 ．

【答案】D

【解析】平行线定理一的条件是“在同一平面内”，∴①不对；线段不是无限长，即使不相交，他

们所在的直线也有可能不平行，∴③不对，只有②④正确．

【标注】【知识点】区分真假命题

A. 平行 B. 垂直 C. 既不平行也不垂直 D. 无法确定

3. 在同一平面内，有 ， ， ， ， 五条互不重合的直线，若 ， ， ， ，则直线 与 的

位置关系为（   ）．

【答案】A

【解析】∵ ， ，
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∴ ，

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】直线的位置关系

【重点强调】

2019~2020学年天津河西区天津四中初一下学期单元测试《相交线与平行线》第6题3分

练习

A. 平行的性质 B. 等量代换

C. 平行于同一直线的两直线平行 D. 都不对

4. 若直线 ， ，则 的依据是（  ）．

【答案】C

【解析】本题考查“平行的传递性”，但绝对不能说成“等量代换”，∵这里根本没有相等的量．

【标注】【知识点】直线的位置关系

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

5. 下列命题中，真命题的个数有（   ）．

⑴同一平面内，两条直线有两种位置关系；

⑵有一条公共边的角叫邻补角；

⑶内错角相等；

⑷对顶角相等；

⑸垂线段最短；

⑹从直线外一点到这条直线的垂线段，叫做点到直线的距离；

⑺在同一平面内，过一点有且只有一条直线与已知直线平行．

【答案】B

【解析】①同一平面内两直线的位置关系有相交、平行，原命题是真命题；
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②两个角有一条公共边，它们的另一条边互为反向延长线，具有这种关系的两个角互为

邻补角，所以有一条公共边的角叫邻补角错误，原命题是假命题；

③只有两条直线平行，内错角相等，所以只说内错角相等错误，原命题是假命题；

④对顶角相等，原命题是真命题；

⑤直线外一点与直线上各点连接的所有线段中，垂线段最短，原命题是真命题；

⑥从直线外一点到这条直线的垂线段的长度，叫做点到直线的距离，原命题是假命题；

⑦在同一平面内，过直线外一点有且只有一条直线与已知直线平行，原命题是假命题；

所以①④⑤为真命题；

故选 ．

【标注】【知识点】区分真假命题

6. 在同一平面内有 ， ， ， ， ，共 条直线，如果 ， ， ， ，

， ，那么 与 的位置关系是            ．

【答案】平行

【解析】方法一：

方法二：

， ， ， ， ， ， ，

所以 、 、 、 、  、  相互平行，

则 与 的位置关系是平行．

寻找规律， ， ， ； ， ， ， ，

个一循环， ，所以 ．

【标注】【知识点】平行线判定

例题

（ 1 ）

7. 如图，已知线段 及点 ，在方格纸上画图并回答问题．

画直线 ．
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（ 2 ）

（ 3 ）

过点 画直线 的平行线 ．

过点 画直线 的垂线，垂足是 ；点 到直线 的距离是线段            的长度．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

作图见解析．

作图见解析．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

直线 如图所示．

过点 画直线 的平行线 ，如图所示．

，垂足为 ，如图所示，点 到直线 的距离是线段 的长度．

【标注】【知识点】过一点作已知直线的平行线
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8. 已知：在同一平面内，直线 ，且直线 到直线 的距离是 ；直线 ，直线 到直线 的距离为

，则直线 到直线 的距离为            ．

【答案】 或

【解析】当直线 在直线 、直线 之间时，距离为 ；

当直线 不在直线 、直线 之间时，距离为 ；

故答案为： 或 ．

【标注】【知识点】等积变换与“平行线”有关

练习

9. 过点 画直线 交 于 ．

（ ）过点 画直线 交 于 ；

（ ）过点 画 的平行线交 于 ；

（ ）过点 画 的平行线交 于 ．

（ ）点 到线段 的距离，是线段            的长．

【答案】

【解析】

【标注】【知识点】过一点作已知直线的平行线

【知识点】作线段的垂直平分线

10. 如图， ，则              ．（填“ ”，“  ”，“ ”）



8

【答案】

【解析】∵ ，

∴ （同底等高），

又∵ ，

，

∴ ．

【标注】【知识点】等积变换与“平行线”有关

二、 平行线的判定
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【书写】

两条直线被第三条直线所截，如果

______________，那么这两条直线平行．

简单说成：

________________________________________．   

 

两条直线被第三条直线所截，如果

______________，那么这两条直线平行．

简单说成：

________________________________________．

 

两条直线被第三条直线所截，如果

______________，那么这两条直线平行．

简单说成：

________________________________________．

 

如果两条直线都与_____________________，那么这

两条直线也互相平行.  

简单说成：

________________________________________.

 

在_____________内，_______于同一直线的两条直线

互相平行.          （不可直接用，需证明）

 

 

 

 

【教法备注】

、平行线判定一：

两条直线被第三条直线所截，如果同位角相等，那么这两条直线平行．

简单说成：同位角相等，两直线平行．
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∵ ，

∴ （同位角相等，两直线平行）．


、平行线判定二：

两条直线被第三条直线所截，如果内错角相等，那么这两条直线平行．

简单说成：内错角相等，两直线平行．

∵ ，

∴ （内错角相等，两直线平行）．

、平行线判定三：

两条直线被第三条直线所截，如果同旁内角互补，那么这两条直线平行．

简单说成：同旁内角互补，两直线平行．

∵ ，

∴ （同旁内角互补，两直线平行）．

、平行公理推论：

如果两条直线都与第三条直线平行，那么这两条直线也互相平行．

简单说成：平行于同一直线的两条直线互相平行。

∵ ， ，

∴ （平行于同一直线的两条直线互相平行）． 
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、利用垂直证明平行：

在同一平面内，垂直于同一直线的两条直线平行.（不可直接用，需证明）

直线 ， ， 在同一平面，

∵ ， ，

∴ ，

∴ （同位角相等，两直线平行）．

例题

A. 同位角相等，两直线平行 B. 内错角相等，两直线平行

C. 同旁内角互补，两直线平行 D. 两直线平行，同位角相等

11. 如图，给出了作两条平行线的方法，其依据是（   ）．

【答案】A

【解析】同位角相等，两直线平行．

【标注】【知识点】平行线判定

A. B.

12. 如图所示，点 在 的延长线上，下列条件中能判断 的是（   ）．
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C. D.

【答案】B

【解析】A
选项：

B
选项：

C
选项：

D
选项：

，无法得到， ，故此选项错误．

，根据内错角相等，两直线平行可得： ，故此选项正确．

，根据内错角相等，两直线平行可得： ，故此选项错

误．

，根据同旁内角互补，两直线平行可得： ，故

此选项错误．

故选
B
.

【标注】【知识点】平行线判定

【重点强调】

2016~2017学年天津红桥区初一下学期期中第二学区第8题3分

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

13. 如图：

若 ，则可得出                         ，根据是                                       ．

若 ，则可得出                         ，根据是                                       ．

若 ，则可得出                         ，根据是                                       ．

若 ，则可得出                         ．

若 ，则可得出                         ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

 ;  ; 同位角相等，两直线平行

 ;  ; 内错角相等，两直线平行

 ;  ; 同旁内角互补，两直线平行

 ; 

 ; 
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【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

∵ ，

∴  （同位角相等，两直线平行）．

故答案为： ， ，同位角相等，两直线平行．

∵ ，

∴  （内错角相等，两直线平行）．

故答案为： ， ，内错角相等，两直线平行．

∵ ，

∴  （同旁内角互补，两直线平行）．

故答案为： ， ，同旁内角互补，两直线平行．

∵ ，

∴  （同位角相等，两直线平行）．

故答案为： ， ．

∵ ，

∴ ．

故答案为： ， ．

【标注】【知识点】平行线判定

【重点强调】

2019~2020学年天津河北区天士力中学初一下学期单元测试《相交线和平行线》第19题

14. 如图， 与 交于点 ， ， ， ，求证： ．

【答案】证明见解析．

【解析】∵ ，

∴ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，
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∴ ．

【标注】【知识点】平行线判定

15. 已知：如图， 、 被 所截， 平分 ， 平分 ，且 ．

证明： ．

A B

C D

E

F

G

【答案】证明见解析．

【解析】∵ 平分 ，

∴ ，

∵ 平分 ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线判定

练习

16. 如图，小明利用两块相同的三角板，分别在三角板的边缘画直线 和 ，并由此判定

，这是根据            ，两直线平行．

【答案】内错角相等

【解析】∵ ，
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∴ （内错角相等，两直线平行）．

【标注】【知识点】平行线判定

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

17. 如图，下列结论：①当 时， ；②当 时， ；③当

时， ；④当 时， ．其中正确的有（   ）．

【答案】A

【解析】平行线的判定．

【标注】【知识点】平行线判定

18. 如图：已知 ， ， 平分 ，可以判断 吗？请说明理由．

【答案】 ，证明见解析．

【解析】 ，理由如下：

∵ ， 平分 ，

∴ ，

又∵ ，

∴ （内错角相等，两直线平行）．

【标注】【知识点】平行线判定

【重点强调】
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2019~2020学年天津河北区天士力中学初一下学期单元测试《相交线和平行线》第20题

19. 如图， ， ， ，求证： ．

【答案】证明见解析．

【解析】∵ ，

∴ ，

∵ ，

，

∴ ，

又∵ ， ，

∴ ， ，

∴ ．（内错角相等，两直线平行）

【标注】【知识点】平行线判定

20. 已知，如图所示， ， 、 分别平分 与 ，且 ．求证：

．

【答案】证明见解析．

【解析】∵ （已知），

∴ （等式的性质）．

又∵ 、 分别平分 与 ，

∴ ， （角平分线的定义）．

∴ ．
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∵ （已知），

∴ （等量代换）．

∴ （内错角相等，两直线平行）．

【标注】【知识点】平行线与角平分线综合

独步天下

21. 已知：如图， ， ， ．求证： ．

【答案】证明见解析．

【解析】由题意，设 ，则 ；设 ，则 ；

∵ （三角形内角和定理）

∴ （等式性质）

又∵ （已知）

∴ ，即 （等量代换）

∴ （等量代

换）

∴ （同旁内角互补，两直线平行）

【标注】【知识点】平行线判定

【重点强调】

当遇到角相等或存在倍数关系时，可以设未知数寻找关系


